ANALIZA MATEMATYCZNA A2. CIAGI I SZEREGI FUNKCYJNE. SZEREGI POTEGOWE.

Zadanie 1.

Wyznaczy¢ granice punktowe f(x) = lim f,(x) oraz zbadac¢ zbieznosé¢ jednostajna f, = f dla podanych ciagow
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funkcyjnych:

a. fn(x):% b fo(z) = (In2)" ¢ fo(z) = (1+%)" d. fo(z) = 2n2ze ™" . fn(x):ln($+%)

Zadanie 2.
Wyznaczyé¢ zbior A tych liczb rzeczywistych & € R, dla ktérych zbiezny jest dany szereg. Nastepnie zbadaé¢ w ktorym
przypadku zbieznosé szeregu jest jednostajna na zbiorze A.
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Zadanie 3.

Wyznaczy¢ pochodna f/(x) oraz caltke

x

f(t) dt dla nastepujacych funkcji okreslonych szeregiem potegowym:
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Zadanie 4.
Wyznaczy¢ funkcje (podaé jawny wzor oraz dziedzing), ktora definiuje dany szereg potegowy:
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a. f(z)= Zx2” b. f(x)= Zn(n + 1Dz ¢ f(x)= Z % d. f(x)= Z(—l)”nfc"
n=1 n=1

n=1

0 00 00 " no:ol
f. ) = nz®® g ) = n+2)x" h. ) = e. x) = n2zn !
flay=>_ g f@)=) (n+2) I@=> oy & f@=2
n=1 n=1 n=0 n=1
Zadanie 5.
Wyznaczy¢ wspotczynniki szeregu potegowego
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a. m = Z cpx', podnoszac do kwadratu szereg T—2 = Z x",
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b. ——— = Z bpx", mnozac przez siebie dwa powyzsze szeregi.
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Zadanie 6.
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Pomnozy¢ szeregi Z oraz Z ———. Jaka funkcje reprezentuje ten iloczyn?
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Zadanie 7.
Korzystajac z definicji funkcji e* wyznaczy¢ szeregi potegowe funkceji hiperbolicznych
et +e % . et —e %
coshz := — oraz sinhx := —
Zadanie 8. 1
Wyznaczy¢ szeregi potegowe funkcji u(x) := coshz - sinhz oraz v(x) = 3 sinh 2x. Nastepnie na podstawie réwnosci

u(x) = v(x) porownaé wyrazy tych szeregéw i wywnioskowaé tozsamosé
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Zadanie 9.
Podobnie jak w poprzednim zadaniu, na podstawie wzoru cosh 2z = 2sinh? z 4+ 1 udowodni¢ tozsamosé
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Zadanie 10.
Jaka tozsamos$é wynika ze wzoru cosh 2z = 2 cosh?z — 17



